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平面の原点 を端点とし 軸となす角がそれぞれ α− α ( )πα＜＜ただし であ

る半直線を とする。 上に点 上に点 を線分 の長さが となる
ようにとり 点 を 直線 に対し原点 の反対側に△ が正三角形になるよ
うにとる。

線分 が 軸と直交するとき 点 の座標を求めよ。
点 が 線分 の長さを に保ったまま 上を動くとき 点 の軌

跡はある楕円の一部であることを示せ。
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線分 が 軸と直交するとき = より
( )−α ( )α

さて の中点 は ( )α となり

== π

よって ( )+α である。

半直線 の方向ベクトルの成分は それぞれ
αα − αα とすることができ

るので ＞ ＞ として
αα − αα

すると = より
=++− αα ………①

さて の中点 は

( )αααα +−+

また αααα −−−= = = より

αααα −+=

そこで += より とおくと

αααα +++=

( ) +−=++= απαα ……②

αααα −++−=

( ) −−=−+−= απαα ……③

πα＜＜ より ( )＞απ − ( )＞απ − となり ②③を①に代入すると

( ) ( ) =
−

+
− απ

α
απ

α

よって 点 の軌跡は楕円の一部である。

［解 説］ 
図形と方程式の重要題の つで 単位ベクトルの効用が実感できる問題です。
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